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? Intéréts de lactivité
Revoir la géométrie du triangle
Démonstration d’une propriété sur les aires

Manipulations algébriques

Dans toute cette activité, si XYZ est un triangle, on notera <xyy; son aire.

On considere un triangle quelconque ABC. Soit I le milieu de [BC].
Montrez que /a1 = PaiC.

Soient J et K les milieux respectifs de [AC] et [AB]. Soit G le point de concours de (Al),
(BJ) et (CK).
Montrez que Pakc = Pajc = Dpck = D1 = Foa1 = Yoay-

Déduisez-en que e,Qlf]_D,AG, = fQ{BCG = ﬂGAC-

Considérons le triangle ABI :

Son aire est donnée par la formule :

bx h
2

ou b représente par exemple Bl et A la hauteur
relative a [BI] (donc issue de A) comme repré-
sentée sur la figure ci-contre.

BI x h
Donc &/agr = 2X )
C
Considérons maintenant le triangle ACI
On a alors :
CIxh BlIxh
M p— pu—
ACI 5 5
car CI = BL.
Finalement, on a bien @/y\c1 = /apr.
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On a la figure suivante :

A Posons :
o \pg = Yare + kg =+ b;
* dhoc = + Aoqy =c+d;
* dpcc = + doqr = + .

De la question précédente, on sait que :

o g = Drcidonca+b+e=c+d+ f.

o ipy = pcy (car (BJ) est aussi une mé-
diane) donca+b+c=d+ f +e.

De ces deux dernieres égalités, on en déduit que

e=c.
Par un raisonnement analogue, on peut ensuite démontrer que a = f et b = d.

De plus, (GK) est une médiane de ABG donc a = b.
De méme, c = d et e = f.
Finalement, onaa=b=c=d=e¢ = f.

On déduit de la question précédente que a +b=c+d = e+ f donc Hpag = Dca = Faac-



