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SUITES NUMERIQUES « CHAP. 1

E Nous allons démontrer par récurrence 1’assertion : /\
Pn) : [(*) e = 2L 23 et (wk) vpgy = 272 — 37 ]
e Pourn=0,ona 2"t —3"=2_—1=1=yyd ol ().
Enfin, 2"+2 — 3"l =4 — 3 = 1 = vy qui est (%) : on a vérifié P(0).

* Supposons I’assertion P (k) vraie pour un certain entier naturel k.
On sait déja : vgy g = 2872 —3KF1 (d’apres I’hypothese de récurrence),
qui est la partie (x) de ’assertion P (k + 1).
On calcule :

Vki2 = Suep1 — 6 = 52K — 3k gkt — 3K
=5 x 2k2 _ 5 3ktl _ g okt L g 3k
= 5 x 22 _ 5 5 gk _ 3y okt2 4 o o 3kF]

=2 x 282 — 3 x 34!
— 2k+3 _ 3k+2
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qui est (x*) au rang (k + 1). On a ainsi vérifi¢ P(k + 1).

On en déduit, d’apres le principe de récurrence, que, pour tout entier
naturel n, v, = 2"+ — 31,
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Pour tout n > 1, on note P, la proposition :
un =1 +(1+k)(1+&) - (1+&).
* Le membre de gauche de I’égalité est :
up = (1 +k%up =2,
et le membre de droite est réduit a :

A+ H=1+1=2.

Ainsi, la propriété est vraie pourn = 1.

* Supposons que la propriété soit vraie pour un entier p non nul arbitraire-
ment fixé.

On sait par hypothése que u 41 = (1 + kP )u p- On remplace alors u ), dans
cette expression par sa valeur. Il vient :

uprt = (L+AP) 1+ k) (1 + &) (1 +K) - (1+&P71).
Donc P, = Pp+i1.

Par conséquent, pour tout entier n > 1, P, est vraie.



