
Une histoire de moyennes — v. 1.0
19 octobre 2023 — Chapitre 1 page 39 — #47

SUITES NUMÉRIQUES CHAP. 1

39

CO
RR

IG
ÉS

IN
TE

RR
OS

CO
UR

S

ℓ = 1

2

(

ℓ + 7

ℓ

)

⇐⇒ 2ℓ = ℓ + 7

ℓ

⇐⇒ ℓ2 = 7

⇐⇒ ℓ =
√

7 (car un > 0).

3 Pour tout n,

un+1 −
√

7 = 1

2

(

un + 7

un

)

−
√

7

= 1

2

(

u2
n + 7 − 2un

√
7

un

)

= 1

2
×

(

un −
√

7
)2

un

.

4 (a) u0 −
√

7 = 3 −
√

7 ≈ 0,354, et d0 = 1 donc u0 −
√

7 6 d0.

Supposons que pour une valeur de k fixée, uk −
√

7 6 dk .

Montrons qu’alors uk+1 −
√

7 6 dk+1.
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La dernière inégalité provient du fait que uk >
√

7 > 1.

On a donc bien uk+1 −
√

7 6 dk+1. L’hérédité est alors prouvée.

Donc, pour tout entier naturel n, un −
√

7 6 dn .

(b) d5 6 10−9. On a :

u5 −
√

7 6 d5 6 10−9.

Donc u5 est une valeur approchée de
√

7 à 10−9 près.


